1 :ROC: Soit A, B, A', B'tels que A #B et A' £B'". Démontrer qu'il existe une unique similitude transformant A en A'et B en B".
I1: Le plan est rapporté & un repére orthonormal direct (O ;u, v ).

+iyf3 ,1-iy3
4 2

Soit S la similitude directe d’écriture complexe : z'=

1 Quelle est I’image de A par S ?

2. Quelle est I’affixe du point B tel que S(B) = O.

3. Prouver que pour tout M différent de A, AMM? est un triangle rectangle en M’.
4 En déduire une construction au compas du point M’, A et M étant données.

CORRECTION
1 :ROC:
L’écriture complexe d’une similitude directe est de la forme z> =a z + b ou a et b sont deux nombres complexes tels que a = 0.
Il s’agit donc de déterminer, s’ils existent, a et b deux nombres complexestelsque a=0telsquez, =aza+betzg=azg+hb
Z,-1g

Zp—1g

par différence membre amembre :a (za—2g)=zx -z, A=Bdonczp#zgdonca=

A’#B’doncz, —zg #0donca=0.
Z,=az,+b IgZya=aZgZ,+biz,
{ZB.:azB+bC}{ZB.ZA:aszAwLbzA
e, . Zplp—151,
donc par différence membre a membre : b = ——
A B

Si A, B, A’ et B’ sont quatre points du plan tels que A = B et A’ = B’ alors il existe une unique similitude directe transformant A en
A’etBenB’.
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I:1. za= ! Zat : = 2*! x 2+ ! = 2F] + : =2 donc A est invariant par S donc A
4 2 4 2 2 2
est le centre de S.

2. ZB’:0<:>3+i\/_32+1_i\/_3:0C>(3+i\/_3)2+2(17i\/_3)20<:>2:,2(1—i 3)

3+iy3
2(1_“/_)(3_'\/_)donclafﬂxedeBest (3- I‘/—_SI\/— 3 _ _iy3
(3+i43)(3-13) 2

2 Z,_Z:3+iﬁz+1—i\/§_2:3+i\/_32_3+i2\/_3:3+i4\/_3(2_2)

Z,223.+i4J§Z —|\/_ —1+|J_ —i2\/§:—1+4i\/§(22)

. z'—2_3+|\/_ 4 .
siz#2alors —— = =— 3= x e =— [3i

- M
doncarg(zl—zj =*% +2kn(keZ)
donc(M'M;M'A):—g+2kn(keZ)doncsiM;éA,Ie K
triangle AMM?” est rectangle en M’.

4. S est une similitude directe de centre A, de rapport
3+i 3+i43
\/_ \/_ d’angle arg —\/_ donc = i
4 6 M
donc (W;AM‘):% +2kn (ke Z)
Construisons le triangle équilatéral direct AMM", la hauteur 3
issue de A est également médiane et bissectrice de I’angle
MAM".
Si P est le milieu de [MM"] alors (m;,ﬁ):%+ 2kn 7_@_ ' .
\/§ _ M"

(ke Z)et AP = 7AM doncP =M’
donc M’ est le milieu de [AM"]



