LA REUNION juin 2007

On pourra utiliser sans justification quém xe =0 3.a. Démontrer que, pour tout nombre réebn a :
- P ) e* = x+1,
On considére la fonctioihdéfinie sur IRpar : et que l'égalité n'a lieu que pour 0.
F(x)= xe* Six# 0 b. Calculer la dérivég’ de la fonctiorf et déterminer la
Ter-1 . fonctiong telle que, pour tout nombre réehon nul,
f(0)=1 fry = 2 900
X 2
On note C la courbe représentative dalans un repere e"-1)
orthonormal (O i T). C. Donner le tableau des variationsfde
1a Détermi,ne’r la limite déen —oo 4. Soient x un nombre réel non nul et les points
b. Etablir que, pour tout nombre réehon nul, on a : MO T 09) etM(=x: 1 (- ))?) de la courbe C .
1 a. Etablir que f(-x) = ——, puis déterminer le
f(x)=x|1+— 1l e -1
fy - © coefficient directeur de la droite (MM
En déduire la limite déen +co. b. On admet que la fonctiohest dérivable en 0. Que
2. Donner, sans démontrer, la limite suivanien — 1 suggere alors le résultat précedent ?
x-0@” —
et démontrer queest continue en 0.
CORRECTION
l.a.  SoitX=-x lim X=0etxe*=Xe
Xlim X e *=0donc lim xe*=0depluslim e*=0donc lim f(x)=0
X X _ 1+ X
b. pour tout nombre réalnon nul,f (x) = xe orx| 1+ 1 =X e -1r1l_ xe =f(x).
e*-1 e’ -1 e*-1 e*-1

X —» + 00 X —» +oo

lim e*=+o donc lim (1+ Xl J =1donc lim f(x) =+
X —» + 00 e -

2. lim £ _1=1donclim -1 =1
X0 x-0@*=1 1
Iim0 xxe 1= 0x1=0 donclimof (x) =f (0) doncf est continue en 0.
x-0@" — X -
3.a Soith(x) = €*— (x + 1),h'(x) = € — 1 donc on obtient le tableau de variation suivan
X — 00 0 + o0
h'(x) — 0 +

i \ 0

/

h est strictement décroissante sure +-0 ] et strictement croissante sur [0+ h admet un minimum en 0
pour tout nombre réel on a :h(x) = 0 donc €= x + 1, et I'égalité n'a lieu que paur 0.

b, = XD E - EX 8 oty =e® ~ XD iy = e - x+ 1)
(e*-1 (e*-1
C.
X — 00 0 + o0
f'(x) + 0 +
+ oo
f /—ﬁ/
0
4. a. f(—x) =—x _e =—X e_ xe =X
e -1 e*-1ne¢ e*-1
Le coefficient directeur de la droite (MMest égal aM orym—Ywm = xxe - XX =X
M~ Xy e’-1 e’ -1
XM —Xm =X—(=X) = 2xd0ncM = 1
w— Xy 2
b. On sait que la tangente au point A d'abscissst,0quand elle existe, la position limite de laitdgr (AM) quand M est un

point de la courbe qui tend vers A donc d'aprégikstion précédente on pourrait penserfg{® = %



