Amérique du Sud décembre 2002
Dans le plan complexe, rapporté a un repére ortimaddirect (O u, \7) on appelle A et B les points d’affixes respediizeet — 2.
A tout point M d'affixez, z différent de 2, on associe le point N d’affizeet M d'affixe Z tel quez = 2_2 — 4.

CalculerZ et |Z | lorsquez = 5 puis lorsque =1 + i.

a. Interpréter géométriquemert+ 2 |et|z - 2.
Montrer que, pour towtdistinct de 2, ¥ | = 2. En déduire une information sur la positienM.
Déterminer 'ensemble E des points M d'affixé # 2) tels que M= B.

OnnoteZ .. et Z ., les affixes respectives des vecteAld etBM'.
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Montrer que, pour tout point M distinct de A etppartenant pas E , le quotiegtﬂ est un nombre réel.
BW
Interpréter géométriquement ce résultat.
5. Un point M distinct de A, n’appartenant pas E négonné, proposer une méthode géométrique postroine le point M

On illustrera par une figure

CORRECTION

2x5-4
2x (A+i)—4 _ 2x(-1+i) _
a+i-2 -1+i

1. Siz=5,Z=

=2doncf|=2

Siz=1+i,Z=

2doncf|=2

2.2 |z-2|=AMetf —2|=AN

- 2|z-2 -
2.b. |Z | =‘ 2><_(222)‘ = ‘|_ 2‘| or‘ z—2‘ =|z-2]|donc¥ | =2 donc OM'= 2 donc M' appartient au cer@ecdntre O
z- z-

de rayon 2.

3. M=Be 2@Z-2)=-2@ -2)etz#2

Soitz=x+ iy avecx ety réels

M=B e x—2+iy=—-Xx+2+iyetz£2 <« 2Xx—-4=0ez£2 = x=2etMzA
E est donc la droite d’équatior 2, privée du point A
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A _ Z 20rz‘+2:22j22 8doncz 2:(2 2)£z+2)
Z.. 7'+2 z-2 z’+2 2(z+z)-8
(z-2)(z+2) _|z-2f
2(z+z)-8  4x-8

. . . - z-2 .
orsiz=x+iyavecx ety réels alorg+ z = 2xdonc doncT2 est un réel.
z

zZ .
donc 7 AM =k (kO R) doncAM =kBM' donc les droites (AM) et (BM") sont paralléles.

BM'

5. M' appartient au cercle de centre O de rayon(2M) et (BM') sont paralléles
M O E donc M%%2 B donc M’ est le point différent de B, intersentitercle de centre O de rayon 2 et de la para@igle a (AM).




