France septembre 2002
Le plan complexe est rapporté & un repére orthoaladirect (O 1, v) d’unité graphique 4 cm.
On note A et B les points d’affixes respectived iL A tout point M, distinct de A et d’affixg, est associé le point'M’affixe Z

définie par : Z Sl ICIal)] .
z-1
la Calculer I'affixe du point Cassocié au point C d'affixe — i.
b. Placer les points A, B et C.
2. Soitz=x + iy oux ety désignent deux nombres réels.

D +(y-D -1 xP+y*-1

a. Montrer 'égalité : Z x=D)2 +y? =127 y?

b. Déterminer I'ensemble E des points M d'affixéelle que Z soit réel.

C. Déterminer 'ensemble F des points M d'affixeelle que Re(Z) soit négatif ou nul.
3.a Ecrire le nombre complexe (1- i) sous forme trigogtrique.

o (A-i)(z-1)

Soit M un point d’affixez, distinct de A et de B. Montrer que—1 O IR* si et seulement s'il existe un entletel

que(m,l\ﬁ)=g+kn(kDZ).

C. En déduire 'ensemble des points M vérifia(m, MB) = E+ km (kOZ)
d. Déterminer 'ensemble des points M vérififMA , MB) = E+2 kn (kOZ)
CORRECTION
la c'= (1—i)_(—i—i) _2 i_(1—i) :2_(i +1) _
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(x-1)*+y’ (x-1)%+y’ (x-1)%+y’
b. Z est réel= wréel ave(zila% =0avecx;y)#z(1;0)
z-1 x-D+y

o x?+y?—1=0avecx;y)#(1;0)= OM=1et MzA - M décrit le cercle de centre O de rayon 1 privéde

C. Re(Z) négatif ou nuk- (x=D"+(y- 1) ~ <0avec( y)#(1;0)
(x-1)%+y’

o (x—=1)?+(y—-1)<laveck;y)#(1;0)
= QM <1 et M£ A ouQ est le point d'affixe 1 + i
= M décrit le disque de centte de rayon 1 privé de A

3.a 1—i=\/72(cos%+isin%[j

@-iy(z-i _ (z |) @a-n(z-iy s zZ-i
b. E——— \/_Ze donc arg— ~2 arg(Z 1]

—(1_;)_(21_0 OR* < arg—(l_iz)_(zl_i) =knkOZ) = —g +arg( 1) km(kDOZ)

- arg(z_']-g +k(kOZ)~ (MA, MB)——+kT[ kO7Z)



C. (m,l\ﬁg)=g+kn(kDZ)cZestréelnonnul

Z=0< z=iorZestréel M décrit le cercle de centre O de rayon 1 privéddionc Z est réel non nut M décrit le cercle de
centre O de rayon 1 privé de A et B

(MA, MB) = g+ kTt (kOZ) - M décrit le cercle de centre O de rayon 1 privéds B

d. Re(Z) soit négatif ou nué M décrit le disque de centte de rayon 1 privé de A
donc Re(Z) > 0= M décrit le plan privé du disque de cerxale rayon 1

(MA, MB) = £‘+2 km (kOZ) = arg% =2kmn(kOdZ) = Z réel positif non nul

Z réel M décrit le cercle de centre O de raybprivé de A et B
etRe (2)>0 et M décrit le plan privé du disque dentreQ de rayon

- M décrit I'arc de cercléAB intersection de ces deux ensembles, A et B exclus




